Apéndice A

Identidades Matematicas
Elementares

A.1 Trigonometria
Considere o triangulo rectangulo representado na, Figura A.1. Tem-se:

sin @ = : cosf =

S8

- tanf =

J Yy sin @ 1
r z

" cosf cot 8 ;

sin2¢9+00820=1 i

0

X

Figura A.1: Triangulo rectangulo

Outras identidades
sin(f + ¢) = sinf cos ¢ = cosfsing ;

cos(f + ¢) = cosfcos¢ Fsinbsing ;
tanf +tan¢g
1 Ftanftang ’

cotfcotd F1
cot(f £ ¢) = oot ¢ & cotf

tan(d + ¢) =
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1

sin@sin ¢ = =[cos(f — ¢) — cos(6 + B)] ;

— b

cos § cos ¢ = —=[cos(0 — @) + cos(0 + )] ;

sin § cos ¢ = %[sin(é’ — ¢) +sin(0 + ¢)] .

[S)

Tabela A.1: Valores particulares das fungdes trigonométricas

Orad | m/6rad | w/drad | w/3rad | /2 rad r
mrad | br/6 rad | 3m/4 rad | 2n/3 rad | 37/2 rad
sin |0 1/2 V2/2 V3/2 +1
cos | £1 | £V3/2 | £vV2/2 | +1/2 0
tan || 0 +v/3/3 +1 +/3 +00
cot | +oo | +V3 +1 +1/3/3 0

A.2 Numeros Complexos
Seja w um nimero complexo expresso na forma cartesiana por

w=z+7jy ,

Zm que g = v~1, x = Re{w} ¢ a parte real de w, e y = Sm{w} é a parte imaginar?
e w. O nimero complexo w pode também ser expresso na forma polar como

w=rel
emn que P == |w| 665

é o moédulo de wef = arg{w} & As re resentﬂ(}
cartesiana e pola g{w} é a fase de w. p

r de w estdo representadas na Figura A.2.

4 S
1gura A.2: Plano complexo
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Couvers{lo da forma cartesiana par

a a forma polar
. s m2 )
' m 0 = arctan (g)

I
Conversao da forma polar para a forma cartesiana
T =rcosf

Yy =rsinf .
Complexo conjugado

w' =z — jy=re 9 .
[nverso
-1 1 _ w*
w = s = s
T+jy  |wl
Poténcias de niimeros complexos

VneZ w'=r"e

Raizes de ntiimeros complexos

0\ 1 n/ i j )/

Formula de Euler

eJ? = cosf + jsinf .

Outras identidades
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A.3 Integrais definidos

Regras de integragao

/abf(g;)dw = /b f(x)dx
IRECE
/f o= [ fia) m+/f
l[(ﬁm$m—/f Mi/ g(@)ds |
/a cf(x)dz = ¢ / f(z)da

Mudanca de varigvel

Integragao por partes

A.4 Séries Geométricas

Seja ,6 € (C Tem-se;

n=k N‘k‘ 3
+o00 , 16*1
pr= g1
2 P15 . 1B<1
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